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SUBIECTE CLASA A XII-A

Problema 1.Fie (G,-) un grup finit cu n elemente avand elementul neutru e. Spunem ca

subgrupul H al lui G are proprietatea (P)daca H este subgrup propriu al lui G si
VX, yeG\H = xy e H.
a) Daca exista subgrupurile distincte H, si H, ale lui G care au proprietatea (P) si
H,NH, = {e}, sa se arate ca grupul G este izomorf cu grupul lui Klein.
b) Sa se demonstreze ca pentru n> 2, grupul (D n,+) are cel mult un subgrup cu
proprietatea (P).
Dana Heuberger
Problema 2. Fie f un polinom cu coeficienti intregi astfel incat f (0), f (1), f(2), f (3)sa fie
distincte modulo 4.Sa se arate ca f (0), f (1),..., f (7) sunt distincte modulo 8.
Vasile Pop
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Problema 3. Consideram sirul I, = | €*™“*(cosx—sin x)™" (cos x +sin x)dx, ¥n e
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a) Sasearateca I, =(2n-1)1 ,-1.

b) Sase calculeze limnl,.
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c) Sase arateca
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lim 1+i+ 1 ot 1 :IeSi“X°°SX(cosx+sinx)dx.
=" 1.3 135 1.3.5..-(2n-1) ) 1

Catalin Tigaeru,Suceava
Problema 4. Fie P,Q e[l [X]cu coeficienti pozitivi si grad(P)<grad(Q).Fie f,g:[0,1] >0,

doua functii continue si pozitive astfel incat

1 1
J. F]:((:))f):( :IS((rT))j);Vn el ,n>1
0 0
Sasearateca f(x)=0,vxe[01].
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Nota: Toate subiectele sunt obligatorii, fiecare subiect fiind cotat cu 7
puncte. Timp de lucru 3 ore.



